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CLASA aIX-a

1. Fie a,b € (0,%), astfel ca %-‘r b > 4. Sa se demonstreze inegalitatea:
a

ax+by+ay+bz+az+bx

>3, Vx,y,ze(O,oo).
bx+ay by+az bz+ax
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3n+1, dacd n este impar

2. Se considera functia f:N—>N, f(n)=1, ,numita functia lui Lothar
> daca n este par

Collatz. Si se rezolve ecuatia f(f (n))+ f(n)=2013.

seskosk

3. Se considera triunghiul ABC ascutitunghic si fie D, E punctele de intersectie ale cercului de
diametru [AB] cu laturile [AC], respectiv [BC]. Notdm cu M intersectia dreptelor CO si DE,
unde O este mijlocul segmentului [AB].

AC

a) S se demonstreze relatia: BC +Z=|CM =CB +CA.
CE CD
b) Sa se arate cd M este centrul de greutate al triunghiului ABC daca si numai daca
AC? +BC’* =34B°.
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NOTA: Timpul efectiv de lucru este de 2 ore si 30 de minute.
Pentru fiecare subiect se acorda de la 0 la 7 puncte.



