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Clasa a XII -a

Problema 1.
(3n - 2)6’”‘ —3sinx—2cosx

e +cosx

a) Sa se determine primitivele functiei f: (O,+ oo) ->R, f (x) =

b) Se considera functia f: [O;+oo) — R, continua pe intervalul [O ;+oo) care verifica relatia

f(x)(arctgx+ e*")+ F(x)(arctngr 1+1x2 j =0,Vxe [O ;+oo) ,unde F este o primitiva a functiei f

cu F(0)=1 . Sa se determine functia f .

Mihai Totolici, profesor, Galati
Problema 2.

Fie (G,-) un grup cu urmatoarele proprietati:

a) Ecuatia x° = e are solutie unici in G (e este elementul neutru al grupului);
2 2

b) (xy) = (yx) ,Vx,yeG.

Sa se demonstreze ca grupul (G,-) este comutativ.

Problema 3.

a) Fie f: (O,l] — [0,00) o functie derivabila pe intervalul (0,1] cu proprietatea cd f (1) =0
si care verificd relatia f (x) . (x + f(x)) = f(x)— x,Vxe (0,1] . Se considera functia
e:(0a]5[0.=) . ()=

Sa se determine functia F': [0,00) - (0,1] care verifica relatia (F og)(x) =x,Vxe (0,1] si
sa se justifice existenta si unicitatea functiei f .

Vasile Popa, profesor, Galati

b) Se considera functia f:R — [0 ;+oo) . Sa se demonstreze ca urmatoarele afirmatii sunt
echivalente:
(i) f(x+y)2(1+y)f(x) , VxeR, ‘v’ye[O ;+oo) ;

(ii) Functia g:R — [O;+ oo) , g(x)= e*"f(x) este monoton crescatoare.
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